1 Definizione di ambienti per teoremi, lem-
mi, etc.

Proposizione 1 Tutti ¢ numert primi maggiori di 2 sono dispari. Vale
wnoltre:

1. Se p e q sono numert primi maggiori di 2, allora p+ q é pari;
2. se p & un numero primo maggiore di 2, allora p*> +1 non & primo.

Dimostrazione. Omessa, poiché troppo difficile. O

Teorema 1 Sia N(n) := {p € N | péprimoep < n} e sia w(n) la
cardinalita di N(n) (dove n € N). Allora vale:
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DimM.: Banale esercizio O

Teorema 2 Definiamo la funzione

C(s) = Z si”’ per ogni s € C, R(s) > 1

n=1

Allora vale:

<) =11 ! 2)

(dove il prodotto ¢ fatto su tutti i numeri primi).

Dimostrazione. La dimostrazione ¢ ovvia e non vale la pena riportarla
qui. O

Lemma 1.1 Le soluzioni dell’equazione:
2 —
z°=3r+2=0
sono inferiori a 10 e valgono rispettivamente x1 =1 e x9 = 2.
Usando I'idea sottostante alla dimostrazione del precedente lemma, risolvere:

Esercizio 1 Trovare le soluzioni dell’equazione ((s) = 0.



Proposizione 1.1 Tutti + numert prim: maggior: di 2 sono dispari. Vale
wnoltre:

1. Se p e q sono numert primi maggiori di 2, allora p+ q é pari;

2. se p & un numero primo maggiore di 2, allora p* + 1 non ¢ primo.

Dimostrazione. Omessa, poiché troppo difficile. O

Teorema 1.2 Sia N(n) := {p € N | p éprimoep < n} e sia w(n) la
cardinalita di N(n) (dove n € N). Allora vale:
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DimM.: Banale esercizio O

Teorema 1.3 Definiamo la funzione

oo

((s) = Z Sin, per ogni s € C, R(s) > 1

n=1

Allora vale:

¢ =[— (4)

(dove il prodotto ¢ fatto su tutti i numeri primi).

Dimostrazione. La dimostrazione ¢ ovvia e non vale la pena riportarla
qui. O

Lemma 1.4 Le soluzioni dell’equazione:
2 —
z°—3r+2=0
sono inferiori a 10 e valgono rispettivamente x1 =1 e 9 = 2.
Usando l'idea sottostante alla dimostrazione del precedente lemma, risolvere:

Esercizio 1.5 Trovare le soluzioni dell’equazione ((s) = 0.



2 Riferimenti incrociati etc.

Come abbiamo visto nel teorema 1.2 e soprattutto nell’equazione (3), ...
Dal lemma 1.1 abbiamo che. ..

Se consideriamo la condizione 2 della prop. 1.1...
Il teorema 1.2 ¢ stato enunciato nella sezione 1...

3 La bibliografia

Nel libro [Lam]| & stato presentato. ..
Dal teorema 9.27 [M-S, pag. 189] si ha che. ..
L’articolo [Her| & scritto in francese.
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